Q3 Meilleur en maths

Exercices Fiche 1

Recopier et compléter le tableau suivant:

Mesure en 10 72 150
degré

Mesure en T 31

radian 10 8

1. Indiquer, parmi les nombres suivants, ceux qui correspondent aux mesures d'un méme angle de vecteurs.

m 3n, w 7w 3w Jm  Sm

2° 2 °" 20 2" Ty Ty 0

2. Dans l'intervalle [0;8T], combien de mesures différents existe-t-il pour un angle de vecteurs ayant comme

T .
mesure 1 ? Justifier.

On sait que le triangle BOC est équilatéral, et que les triangles DOC et OBA sont isoceles en O.

A partir de la figure ci-contre, pour chacun des angles orientés suivants:
— trouvez la mesure de l'angle géométrique associé;
— donnez sa mesure principale.

C
D
B
a.( O4, OC) b.( 04, OD) c.( CB, OC)
d.( OB, DO) e.( BA, CB) f.( DC, BC).

Le plan orienté est muni d'un repére orthonormé direct (O; i, 7 ).

Déterminer: L
a. sin(i, j) b. cos(21i,3]) c. sin(—i,5j) d. cos(i,i+])

e. cos(—i—j,j) f. cos(42i—-77,j-61)

Pour chacun des angles donnés, trouver leur mesure principale et en déduire les valeurs exactes de leur cosinus

et de leur sinus :
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Q Meilleur en maths
31Tt 1310 291t 35Tt

a. —— b. ——— c. — d —.

6 4 3 2

T

2Tt
Ond ==
n donne cos 5 )

En dédui sinz—ﬂ cos3—Tr sin3—Tr cosl tsinl
n déduire 5 5 5 10 © 0

Résoudre dans Rles équations trigonométrique suivantes:

. . TC 2Tt 2
a. smx:smz b. cosxzcosT C. COSxX=——— d.

2

Résoudre dans IRles équations d'inconnue X .
a. 2cos’(x)—1=0
b. 4sin’x-3=0

sinx:—l
5
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Q3 Meilleur en maths
CORRECTION

Recopier et compléter le tableau suivant:

Mesure 10 18 67,5 72 150 180
en degré

Mesure us s 31 72 _2m | 150 _S5m | m
en radian 18 10 8 180 5 180 6

1. Indiquer, parmi les nombres suivants, ceux qui correspondent aux mesures d'un méme angle de vecteurs.

LS U 1 SO b S| S 4
2 277222 2 2 2
31t U 7Tt 3t | 3w U
———+2mM=——¢t ———+2TM=—"T¢t ——2TT=——
T R T B
3T U 7t 31 .
Donc TS T Ty vy correspondent aux mesures d'un méme angle de vecteurs.
T STt 3T STt
—+2Tm="t ———+4TTI="F
p Iy Ty T
T Sm 31 . .
Donc 55y et 5 correspondent aux mesures d'un méme angle de vecteurs.

2. Dans l'intervalle [0;87t], combien de mesures différents existe-t-il pour un angle de vecteurs ayant comme

T )
mesure 1 ? Justifier.

.  or L1
Il existe 3 mesures différentes pour un angle de vecteurs ayant comme mesure 7

m_Tm _T _T
4—4+21‘r 4+41'r 4—i—61‘r

On sait que le triangle BOC est équilatéral, et que les triangles DOC et OBA sont isoceles en O.
A partir de la figure ci-contre, pour chacun des angles orientés suivants:
— trouvez la mesure de l'angle géométrique associ¢;

Copyright ® meilleurenmaths.com. Tous droits réservés Page 3



Q3 Meilleur en maths

— donnez sa mesure principale.

a.( O4, OC) b.( 04, OD) c.( CB, OC)
d.( OB, DO) e.( BA, CB) f.( DC, BC).

Les triangles DOC et ABO sont rectangles, isoceles en O, dOIlC'
(ZE;ZE):% - (BO;BA)=L e - (CD; CO)_Z et (DO; DC)=Z

%E]—TI;TI[ donc la mesure principale des angles (4B; AO) ; (BO;BA) ; (CD;CO) et (DO; DC) est LS

1
(04;0B)=" Se et (OC;0D)="
%E] 10; 7t [ donc la mesure principale des angles (OA4;0B) et (OC;0D) est 5

Le triangle BOC et ABO est équilatéral dOIlC'
(BC;BO)=Z T . (OB;0C)= ? et (CO;CB)=Z

%E]—'IT;TI[ donc la mesure principale des angles (BC; BO) ; (OB;0C) et (CO; CB) est % .

a. ,

- A~ TT TT

04,0C)=—+—

( )=5 13

(04,0C)=>T

6

5 5
%E] ;10 [ donc la mesure principale de l'angle (04;0C) est?Tr
b. (0A4,0D)=(04,0C)+(0OC,0D)

—— —= 51 T

4,0D)=""+T

(04,0D)= 6 2

(04,0D)=T
1T<8?1T<2Tl'
8_11'_2“_:—411':—21'['

6 6 3
Tﬂe]—ﬂ;ﬂ[donc la mesure principale de I'angle (OA4;OD) est 3ﬂ
c. (CB,0C)=(CB,CO)+(CO,0C)
(55,55)2—%-1-1'(
(CB,0C)=2"

3

2T1T€] —T10; T [ donc la mesure principale de 1'angle (CB oC ) estzTTr

d. (03 DO)=(0B,0C)+(0C,0D)+(0D, DO)

—_— —

(OB, ):(OB,OC)+(55,5I3)+(5I3,55)
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— o
OB, DO)="+"~+

(0B, DD)=+"
< —111T<2
6

11Tt T

2N o=

6 6

TT .. — — T
3 €]—m;1[ donc la mesure principale de 1'angle (OB; DO) est r

e. (BA,CB)=(BA4,B0O)+(BO, BC)+(BC,CB)

BA,CB)=—"-Tyn
( )= 4 3
St
BA,CB)=
St STt
D €]-1;7[ donc la mesure principale de l'angle (BA; CB) est R

f. (DC,BC)=(DC,DO)+(DO,0D)+(0D,0C)+(0C,CO)+(CO,CB)+(CB, BC)

(55,1?5):—%+n—%+n+%+n
(DC, BC)=21T
31
< <3
TR
3, _In
12 12
71U 7Tt

B €]-T;1[ donc la mesure principale de l'angle (DC ; BC) est T

Le plan orienté est muni d'un repére orthonormé direct (O; 7, /).
Déterminer:

a. sin(i, ) b. cos(2i,3]) c. sin(~1i,5]) d. cos(i,i+])
i ]) f. cos(42i-7],j-61)

a. sin(i,j)zsin(%)ZI

b. cos(2i, 3]’)2005(1, j’)zcos(%)zo

EE

d. cos(i,i+])

+ >

C. sin(—i,S})zsin((i, 3)+1‘r)=—sin(i, j)=—sin T
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Q3 Meilleur en maths

Le point G est le point tel que OEGF est un parallélogramme.
Or, OEGF est un parallélogramme qui posséde un angle droit (en O) et deux cotés consécutifs de méme
longueur (OE=0F) donc OEGF est un carr¢.

Par suite, (5555):%(2“)

+ o - - - o

e. cos(—i—j,j)zcos((iJrj,j)+n)=—cos((i+j,j))

o[

cos(—i—j,j)Z—cos(E)Z—
4

-

f. COS(42§*73,3761)2008(7(617_]),5761)2008(6173,j*6f):COS((]f6i,jf6f)+ﬂ)
= —cos((j—6i,3—61))2—005(0)2—1

Pour chacun des angles donnés, trouver leur mesure principale et en déduire les valeurs exactes de leur cosinus

et de leur sinus :
31T
a. 6
5n<§%5<6n
31T 31Tt 36T 5Tt
— ===

6 6 6 6

i —S%T est la mesure principale de 317“ )
cos| 21T | =— cos [T :—ﬁ
. 6 6] 2
° i - sin 3lm =_sin| =~ -1
6 6 2

5w
"6
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_131‘(
4
—41T<—13—1T<—3Tl'
4
131t 37T
———4+4T="—
4 T,

31t o
a1 est la mesure principale de — 4

291t
c. 3
351
d. >
35Tt

171T<T< 18Tt

— % est la mesure principale de
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&3 Meilleur en maths

35Tt T
———18m=——

2 T2

T o 35Tt
5 est la mesure principale de 5 -

On donne cosz—“:E.
5 4
En déduire sinz?ﬂ, cos3TTr , sin%, cosIT—O et sin%,
cos’ 2m +sin’ in =1
5 5
. 2 2Tt _ 2 2Tt
sin“| — |=1—cos’|—
5 5
of2m\ ., (V5-1)2
sin’| — |=1——+
5 16
_of 21\ _16—5+25—1
sin“| — |=
5 16
. of 21\ _10+245
sin“| — |=
5 16
.2 21T _5+\/§
sin“| — |=
5 8

De plus, Sin(z?ﬂ)>0
. [ 2T
Donc, sm|{—|=
Sl
( 11)_ ( 2T )_ (21‘()_1—\6
COS ? =CO0S TI'—T = —COS -

(98]

5 4

sin 3n =sin 1_(_2_11 =sin 2n = Sk
5 5 5 V8

oy
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coS LS =cos n_2n =sin 2n = 5+V5
10 2 s 5 73

sin| | =sin m_2im =cos 2m)_y3-1
10 2 5 5 4

Résoudre dans Rles équations trigonométrique suivantes:

X:14l(21'() X:14l(21T>
a. sinx=sin> < { oy = {ou
* Xx=T— = (2) X_3—1T(21T)
! 4
x=§—“(21‘r)
2T
b. cosx:cosT = { ou
2—5—“(21'()
c cost—Q
. 2
| w2
On sait que COS('IT 4)— 5
X—i—n(zﬂ')
cosx:% - cosx:cos(n—%) = { ou
x=-3"(2m)
e L
d. sinx= > -
On sai in[T)=_ 1
n sait que Sin 3773
x=—(2m) x=—(2)
1 . . [T
sinx=——= o sinx=sin|—| < { ou = {ou
2 3
X=Tr— - (2) X:2—1T(21T)
3 3
Résoudre dans IRles équations d'inconnue X .
cos(x)= L cos(x):\/—§
, 1 2 2
a. 2cos’(x)—1=0 = 2cos’*(x)=1 = cos (X)ZE < {ou = {ou
cos(x)=— 1 cos(x):—Q
2 2
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cos(x):cos(}) X=14l(2'rl')
=3 ou d ou
—cos| T =
cos(x)= 005(4 ) X=—7 (21)
(sin(x):\/g sin(x)zﬁ
3 4 2
.2 .2 02—
b. 4sin"x—3=0 = 4sin"x=3 < sin X=7 = jou = jou
. 3 . \3
sin(x)=— 7 sm(x)——2—
x= —(2m) X= 16l(2“)
ou ou
sin(x)zsin(g) x=m——(2m) X:5_Tl'(2_n_)
- {ou = ( ou < ( Oou
sin(x):—(g) X= —16l(21'f) x= ——(2m)
ou ou
T ZALS
=+ (2 =
X=TU g (210) X 7 (211)
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