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1. Comparer des nombres réels

1.1. Rappels
a>0 se lit: « a est strictement supérieur a 0 » ou « a est strictement positif »

b<0 se lit: « a est strictement inférieur a 0 » ou « b est strictement négatif »

1.2. Définitions

a et b deux réels (on note alJIR et b[IIR)
a>b (ou a<b) signifie que a-b>0 (ou a-b<0)

1.3. Remarque

Comparer deux nombres, c'est déterminer s'ils sont égaux ou sinon c'est déterminer le plus grand des deux
nombres.

2 4
Exemple: comparer 3 et 3
2 _4_-2
375 15 O
2 4
donc 3<5

1.4. Propriéte

a, b, ¢ sont des nombres réels (on note alJIR; b[] IR et c[IR )

Si asb et si b=c alors a<c

Démonstration:
a<b alors O0<b-a

b<c alors 0<c-b

La somme de deux nombres positifs est positive
0sb-a+c-b

O<c-a

donc a<c

Conséquence:
comparer: -4 et 5

-4<0 et 0<5 donc -4<5

4 5

comparer: 7 et 3
4 5 4 5
7 <l et 3 >1 donc 7 < 3
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2. Ordre et opérations

2.1. Propriétés

On peut ajouter un méme nombre aux deux membres d'une inégalité sans changer le sens de cette
inégalité.

alJR bOR cO0R

st asb alors a+c<b+c

On peut multiplier par un méme nombre strictement positif les deux membres d'une inégalité sans
changer le sens de 1'égalité.

alllR bR kIR k>0

st asb alors ka<kb

Si k=0 alors ka=kb=0, on peut donc aussi écrire ka<kb

On peut multiplier par un méme nombre strictement négatif les deux membres d'une inégalité mais il
faut changer le sens de I'inégalité.

alR bR kIR k<0

st a<b alors ka=kb

Si k=0 alors ka=kb=0, on peut donc aussi écrire ka=kb

Cas particulier: si a<b alors -a=-b

2.2. Exercice
alJIR , démontrer

si 0<a<l alors 0<a’<a%<a<l
si I<a alors 1<a<a?<a’
si 0<a<lI (et a>0) Oxa<axa<lxa

soit 0<a’<a (et a>0) (Oxa<a*xa<axa
soit 0<a’<a?

Conclusion: 0<a’<a?<a<]

si 1<a (et a>0) 1 xa<axa
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soit a<a? (et a>0) aXa<a’<a

soit 1<a<a?<a’

Exemple:

a= J2-1 O<a<l1

= (V2—1)=(V2) —2xV2x1+1°
a’= 3-242

a’=a?xa

a’= (3-2v2)(v2-1)
a’= 32-3-4+42.\2
a’= 5y2-7

et 0<5\5—7<3—2\/§<\E—1

3. Valeurs approchées des nombres réels. Notation scientifique
a) Nombres décimaux

148.75= 19873 _ 14875 102=148750% 10 = 1487500% 10~ =1487,5% 10"

100
= 148,75x10°=14,875x10'=1,4875%102=0,14875% 10’

Tout nombre décimal peut s'écrire sous la forme ax10" ou 1<a<lI0 et n est un
entier relatif. Cette écriture se nomme notation scientifique du nombre (notation
souvent utilisée par les calculatrices)

Exemples:
Ecrire en utilisant la notation scientifique les nombres suivants:
12604 0,012604 126,04

12604=1,2604x10"
0,012604=1,2604x10"
126,04=1,2604x10>

b) Nombres réels non décimaux

4
—~1,33 ...
3 2
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1,3< % <1,4 1,4-1,3=0,1=10"

4 2
1,33< g <1,34 1,34-1,33=0,01=10

4
1,333< 3 <1,334 1,334-1,333=0,001=10"

4
1,3 est une valeur approchée par défaut de 3 a 10" prés.

4
1,4 est une valeur approchée par exces de 3 a 10" prés.

4
1,33 est une valeur approchée par défaut de 3 a 107 pres.

4
1,34 est une valeur approchée par exces de 3 a 107 pres.
1,333 est une valeur approchée par défaut de = a 107 prés.

1,334 est une valeur approchée par défaut de = a 107 prés.

1,33 est l'arrondi au centiéme pres.

Avec la calculatrice, déterminer une valeur approchée de V2 a 10 prés.
1,4142< 2 <1,4143
1,4142 est une valeur approchée de /2 par défaut a 10 preés.

4. Encadrements

4.1. Encadrement d'une somme

alllR xR bR clIR yIR
si asx<b et si csysd

alors a+csx+y<b+d

dUIR

Exemple:

2,645< 7 <2,646

2,236< 5 <2,237 amplitude des encadrements: 107
4,881< V7 + V5 <4,883 amplitude de l'encadrement: 2x107
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4.2. Encadrement d'une différence
I1 ne faut pas effectuer la différence des encadrements.

Pour obtenir un encadrement de x-y, on écrit un encadrement de x, puis un encadrement de -y et on fait la
somme X+(-y)

Exemple:
2,645< 7 <2,646
2236>- 5 >-2237

2,645< 7 <2,646

-2,237<- /5 <-2,236
Donc 0,408< 7 - /5 <0,410 amplitude de l'encadrement: 2x107

4.3. Encadrement d'un produit

allR xUR bR cJR yOR dlR
si Osasxsb et si  Oscsy<d

alors acsxy<bd

Exemple:

2,645< 7 <2,646

2,236< /5 <2,237

5,91422< V7 x /5 <5,919102

Si on ne veut conserver que 3 chiffres apres la virgule:

5914< V7 x /5 <5920 amplitude de l'encadrement: 6x10°

d) Encadrement de l'inverse d'un réel strictement positif

alllR xR bR
1 1 1
si 0<asxsb alors 0 <372
X a
Exemple:
2,236< 5 <2,237
ot 1
2,237 /5 2236
0,4470272 < <0,4472271
V5
On ne veut conserver que 4 chiffres apres la virgule:

1
0,4470 < E <0,4473 amplitude de l'encadrement: 3x10™
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4.4. Encadrement d'un quotient

on détermine un encadrement du produit du numérateur et de I'inverse du dénominateur

Exemple:

2,645< 7 <2,646
1t __ 1
2,237 5 2236

1,182315<ﬂ<1,183558

V5

On ne veut conserver que 4 chiffres apres la virgule:

V7

1,182<-—=<1,184 amplitude de l'encadrement: 2x10

V5

Copyright ® meilleurenmaths.com. Tous droits réservés Page 7



	Ordre dans l'ensemble des nombres réels
	1. Comparer des nombres réels
	1.1. Rappels
	1.2. Définitions
	1.3. Remarque
	1.4. Propriété
	2. Ordre et opérations
	2.1. Propriétés
	2.2. Exercice
	3. Valeurs approchées des nombres réels. Notation scientifique
	4. Encadrements
	4.1. Encadrement d'une somme
	4.2. Encadrement d'une différence
	4.3. Encadrement d'un produit
	4.4. Encadrement d'un quotient


