Q Meilleur en maths

Exercice

Soit fune fonction définie sur IR\{-1} dont le tableau de variation est le suivant:

X |—o0 -2 -1 0 “+00

Sx) + 0 - + 0 -
I B

Démontrer que I'équation f{x)=0 admet une unique solution & dans ]—o0;—2] | puis une unique solution B
dans [—2;—1] .

L'équation f{x)=0 admet-elle une solution dans ]—1;+oo[ ?

Déterminer le signe de f{x) sur IR.
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Correction :

Sur l'intervalle ]—oo;—2] , f est continue et strictement croissante. L'image de ]—oo;—2] par f est
]—o0;3] et 0€]—0;3] , donc d'apres , I'équation f{x)=0 possede
xdans |—o0;—2]

Sur l'intervalle [—2;—1[ , f est continue et strictement décroissante. L'image de [—2;—1[ par f est
]—o;3] et 0€]—w;3] , donc d'aprés , I'équation f(x)=0 possede
Bdans [—2;—1[ .

Sur l'intervalle ]—1;0] , fest continue et strictement croissante. L'image de ]—1;0] par fest ]—o0;2] et
0€]—o;2] , donc d'apres , I'équation f(x)=0 posséde Y
dans ]—1;0]

Sur l'intervalle [0;+c[ , f est continue et strictement décroissante. L'image de [0 ;+o[ par f est
]—;2] et 0€]—0;2] , donc d'apres , I'équation f(x)=0 possede
Odans [0;+oo[ .

On peut en déduire le signe de f(x) sur IR.
x |- x -2 B -1 Y 0 0 + o0

f) -0 + 3 + 0 - -0 + 2 + 0 -
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