&3 Meilleur en maths
Exercice
1. Soit g définie sur |—1;+ o[ par g(x)=(1+x)In(1+x)

a) Calculer g '(x)

b) En déduire une primitive sur |—1;+oo[ de la fonction f définie par f (x)=In(1+x)

¢) Pour x€]—1;+o0[, calculer l'intégrale f In(14¢)dt
0

2. En utilisant les résultats précédents, calculer l'intégrale f In (li)
1
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dtpour x€]0;+o00] .
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Correction :
l.a) g est sur |—1;+oo[ .

1

g'(x)=1xIn(1+x)+(1+x)X
1+x

‘g (x)=In(1+x)+1

b) f(x)=In(1+x)sur |—1;+oo]
flx)=g'(x)-1

Donc, F définie sur ]— ;4| par F(x)=g(x)—x est

‘F(x)Z(x+1)ln(x+l)—x

X

o) [In(1+1)de=[F ()],

0

X

[in(1+1)de=(x+1)In(x+1)

X X

2. [in(—L)de= [In(1+¢)~Ineds

1 t 1

X X X

[ dr= [n(1+0)dr—[ neds

1 t 1 1

X

1

X

1

X

1

Copyright ® meilleurenmaths.com. Tous droits réservés

1+ X X
Jin () de=[(e+1)in (t+1) = ~[rin o]

1+1¢
_fln(T)dtz(x+1)ln(x+l)—x—21n2+1—xln x+x—1

j1n(%)dz:(ﬁ1)1n(x+1)—x1nx—21nz

de f sur]—1;+oo[.
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