@ Meilleur en maths

Exercice

(O ,1 ;3 ; _lé) est un repére de l'espace.

On considére les droites @, ;d , et d; définies par une représentation paramétrique.

x=2-3t, x=9+5t, x=1-6t,
d,: { y=5+t, t€ER dy: {y=4-t, t,€R d,: { y=2-2t,
z=1+2t, z=T7+2t, z=1-4t,

1. a) Préciser un vecteur directeur de d, . Donner les coordonnées de 2 points distincts de @ .

b) Mémes questions pour d, .

¢) Mémes questions pour d5 .

2. a) Les droites d, et d, sont-elles paralléles ?

b) Méme question pour d et d; .

¢) Méme question pour d, et d; .

3. a) Déterminer la position relative des droites d, etd , .
b) Méme question pour d et d; .

¢) Méme question pour d, et d; .

t,eR
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Correction :

-3
l.a) u,| 1 |est ded, .
2
‘A1(2;5;1)est de d, . (obtenu pour £,=0)
‘Bl(—1;6;3)‘est de d, (obtenu pour?,=1)
5
b) u,|—1 | est ded,.
2
A2(9;4;7>‘est de d, . (obtenu pour £,=0)
B,(4:5;5) est de d, . (obtenu pour £,=—1)
6
) uz[—2 |est ded; .
—4
A4,(9;4;7) est de d; . (obtenu pour £;=0)
‘33(—11;—2;—7) est de d; . (obtenu pour £;=2)
-3
2.a) uy| 1 |etuy|—1
2 2
-3=5n [r=-t
U=\, & {1=—\A <
2=2, h=—1
A= 1
Donc les vecteurs ¥, et i, et les droites d, et d ,
-3 6
b) u,| 1 |[etu,|—2
2 —4
x:—%
—3=6A 1
MM @ 1= =20 e k=t
2=—4 A
= —k
2
Donc les vecteurs i et if3 et les droites d, et d,
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5 6
c) u,| —1 |etuy|—2
2 —4
5=6A 1
=Ny © {—1==2\A & (A= =
2=—4) 2
L
2
Donc les vecteurs i et i et les droites d, et d,

3. a) Pour déterminer la position relative des droites @, et d, qui ne sont pas paralléles, il suffit de

x=2-3t,=9+5t, 3t,+5t,=—7(1)

y=5+t,=4-t, t,+t,=—1(2)

z=142t,=7+2t, 2t,—2t,= 6(3)
On consideére les 2 équations (2) et (3) :

t+t,=—1(2)

t—t,= 3(3)

On vérifie dans 1'équation (1) :
3X14+5%(-2)=3-10=—7

Conclusion : les droites d, et d, sont . Pour obtenir les coordonnées du point I, il suffit de
remplacer , par 1 dans la représentation paramétrique de &, ou de remplacer Z, par -2 dans la représentation
paramétrique de @, .

x=2-3x1=-1 x=9+5X%X(-2)=—1

y=5+1=6  ou{y=4—-(-2)=6

z=142%x1=3 z=T7+2X(-2)=3

Donc I(—l;6;3)

b) Les droites d, et d; sont paralléles, pour préciser si ces droites sont strictement paralléles ou confondues, il

suffit de déterminer si le point 4, d, ou d, .
A2(9; 4;7)
9=2-3t, gz—g
4=5+t, < -
. 1
=12 ([
Donc, 4, a d, et donc les droites d, et d, sont
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Géomeétrie vectorielle.

c) Les droites d, et d; ne sont pas paralléles, on détermine leur intersection

x=9+5t,=1+6t, 5t,—6t,=—8(1)
y=4—t,=2-2t, t,—2t,=2(2)
z=T7+2t,=1—4t, 2t,+4t,=—6(3)

On considere les deux équations (2) et (3) :

t,—2t,=2(2)
t,+2t,=—3(3)

: . -1 . 5
On obtient 27,=—1 soit =" e 4t,=—5 soit ==

On vérifie dans I'équation (1) :

—0X
26 2 2 2

5X

Donc les droites d, et d; ne sont pas sécantes.

Conclusion : les droites @, et d; ne sont pas coplanaires.
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