@ Meilleur en maths

Exercice 4 3 points

Dans le plan complexe muni d'un repére orthonormé direct (0;1;V) , on considére les points A et B d'affixes
T .3m

. i_
respectives z,=2¢ * et ; =p¢ * .

<l

1. Montrer que OAB est un triangle rectangle isocele.
2. On considére I'équation : (E):22=V6z+2=0

Montrer qu'une solution de (E) est I'affixe d'un point situé sur le cercle circonscrit au triangle OAB.
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CORRECTION
1. Z‘Azzeiz donc OA:‘ZA ‘:2
.3n
m2e¥ done OB, [=2

OA=0OB Ie triangle OAB est isoc¢le.

V2, Jz
2+1v2
g (o

3w, . (3m Jz V2

=2|— 2+iV2

cos(4)+1sm(4 ) ( 5 2) \/+\/
AB(zy—z,) AB(-2v2) AB=2v2
OA’+0OB’=4+4=8  AB’=(2v2)’=8
La réciproque du théoreme de Pythagore nous permet d'affirmer que le triangle OAB est rectangle
en O.

Z A= 2(cos T\ +isin

zg=2

Conclusion

(E): 2—V6z+2=0

=(—6)'—4x2x1=6-8=—2< 0.
L'équation (E) admet deux solutions complexes conjuguées.

(V) o =Yomiv2 _V6+iV2

2 2

M, (Zl) M2<Zz)
Le cercle circonscrit au triangle OAB est le cercle de diamétre [AB].
Ce cercle est situé au dessus de I'axe des abscisses.
L'ordonnée du point M, étant négative, ce point ne peut pas appartenir au cercle circonscrit du

triangle OAB
Le point M, appartient au cercle de diamétre [AB] si et seulement si le triangle ABM, | est

rectangle en M, o B
m(z2_zA) Zz_ZA:\/6+Tl\/2 (\/2+ \/2) V6 22\/2 \/22
Iﬁ/TZ(ZZ_ZB) Zz_ZB:\/g-i-Ti\/g - (—\/§+i\/5_):7\/g+32\/2_ X i\/TE
(¢6—2¢2_)(¢6+2¢5_)+(¢_§)2: 68,2,

4 2 4 4

AM,. BM,=

Conclusion
MZ

Remarque
_\/2(ﬁ+1—) \/2

M, appartient au cercle de centre O et de rayon 2 (ce cercle passe par le centre circonscrit au
triangle OAB.

On donne une figure complétée( non demandée).
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