Q3 Meilleur en maths

Exercice 3 3 points

Les deux parties de cet exercice sont indépendantes.
Partie A

Soit la fonction f définie sur I'ensemble des nombres réels par f(x)=2e¢"—e**
et € sa courbe représentative dans un repére orthonormé.

On admet que, pour tout x appartement a [0;In(2)], f(x) est positif.

Indiquer si la proposition suivante est vraie on fausse en justifiant votre réponse.

Proposition A :

L'aire du domaine délimité par les droites d'équations x=0 et x=In(2), I'axe des abscisses et la courbe € est
¢gale a 1 unité d'aire.

Partie B

Soit n un entier strictement positif.

Soit la fonction f, définie sur I'ensemble des nombres réels par f,(x)=2ne*—e**

et € , sareprésentation graphique dans un repére orthonormé.

On admet que f, est dérivable et que € , admet une tangente horizontale en un unique point S, .
Indiquer si la proposition suivante est vraie ou fausse en justifiant votre réponse.

Proposition B :

Pour tout entier strictement positif n I'ordonnée du point S, est n>
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Q3 Meilleur en maths
CORRECTION

Partie A
Pour tout nombre réel x : f(x)=2¢"—e”*
Proposition A :

Justifications

f est continue et positive sur l'intervalle [0;In(2)] donc l'aire, en unité d'aire, de la partie de plan comprise entre
In2

les droites d'équations x=0 et x=In(2), la courbe € et 'axe des abscisses est : f f(x)dx.
0

ax

Soit a un nombre réel non nul fixé, si g est une fonction définie sur IR par g(x)=e"" alors la fonction G, défi-

. 1 ax o
nie sur IR par G(x ):Ee , est une primitive de g sur IR.

X 1 X . .o, .
Donc F, définie sur [0;In(2)] par F(x)=2¢"—=¢" | est une primitive de f sur [0;In(2)].

2
" 1 1 1 1 1
{f(x)dx:F(1n(2))—F(o):2e‘“(2>—5e2‘“<2>—2e0+5e°:2><2—§><4—2+§:5
Conclusion
1
2

On donne une représentation graphique (non demandée).
A

P

y

0 In(2) 1

Partie B
n est un entier naturel non nul et x est un nombre réel

f.(x)=2ne"—¢*"
Proposition B :

Justifications

f, est dérivable sur IR

f.(x)=2ne'—2e’"=2ne'—e"xe'=2¢"(n—c")

¢*>0 donc f,(x)=0 < n—e'=0 < n=e* < x=In(n)

L'unique point S, ou € , admet une tangente horizontale a pour abscisse : In(n).
L'ordonnée de S, est: f (In(n))=2ne""—e"W=2nxn—e""'=2n>~n’*=n"
Conclusion

Copyright ® meilleurenmaths.com. Tous droits réservés Page 2



	Exercice 3 3 points

