@ Meilleur en maths

Exercice 2 5 points

Soient les deux nombres complexes : z;=1—1 et z,=—8—8 V3i
Z

Onpose: Z=—
Zy

1. Donnez la forme algébrique de Z.

2. Ecrire z, et z, sous forme exponentielle.

3. Ecrire Z sous forme exponentielle puis sous forme trigonométrique.

5 6—2
4. En déduire que COS(%)=f4¢ .

5. On admet que :

sin(s—“)—ﬁJ’ﬁ
4

12

. Pour tous nombres réels a et b, cos(a)cos(b)—sin(a)sin(b)=cos(a+b)

Résoudre 1’équation suivante dans 1’enseble des nombres réels RR.

(V6—+2) cos(x)—(vV6+v2)sin (x)=—2+3
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CORRECTION

1. z,=1—i et z,=—8—83i

_A_ 1-i :(l—i)(—8+8\/§i) _ —8+83+i(8+8V3) _8(—1+V3+i(1+3))
z, —8-8V3i (—8pP+(-8v3) 64+3x64 8x32
:—1+@+il+@

32 32

V4

2. zi=1-i |z ’=+(=1P=2  |z]=V2
ZIZ\E(Q—iQ)

2 B 2 B
cos(@l)z\é—2 et sm(61)=—% 615_% (27)
g (2)=—2 (27)
z=2¢ ¢

2,==8-8V3i |z)| *=(—8)+(—8V3)=64+3x64=256=16" |z,]=16

2 2
1 271

cos(Bz)Z—E et 95—? (2m)
925_27” (2m)

2
arg(z,)=- 2% (27)

2
z,=16e °
N R T )

z, )| 16
arg(Z)=arg(z,)—arg(z,) (2m)
arg(Z)=—%+2—;E (2m)

_8x_3x
arg(Z)= THED (27)

arg(2)=22 (27)

.
Z=Y—§e lzzl—g(cos(sl—g)ﬂsin(sl—g))

4. La partie réelle de Z est égale a :

2 Su)|_—1+v3

EXCOS(E)_T

os(&)_&x@—l_ﬁ(@_l)_%_@
12) V2" 32 4 4

5. (V6—2)cos(x)—(V6++2)sin(x)=—2+3

On divise les deux membre de cette équation, pour diviser un produit par 4 on divise un seul de ses facteurs
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par 4.
(@—ﬁ)m(x)_ J6+2
4 4

243

sin(x)Z—T

- cos(%)cos(x)—sin(Sl—g)sm(x):_\/z_g

S5n V3 . .. . . .
cos (?) =—7 et en utilisant la formule d’addition donnée dans 1’énoncé, on obtient.

Sm Sn Sm_Smn Sn Sn
—|= — —==—+2k —=——1+2k
o cos(x+ 12) cos( ; ) o {x+ 6 +2km ou x+ T G +2km}

= {xzsl—;+2kn ou x:%+2kn}

S:{%+2kn;i—;+2kn\ k appartient 3 Z}
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